GUIA: LIMITES - CONTINUIDAD

-1
1- Sea f(x) = gx 1 , complete la siguiente tabla :
X 1 0.1 0.01 0.001 -1 -0.01 -0.001
f(x)
De acuerdo con la tabla ¢ es posible que exista  lim

De ser asi de un valor estimativo

2.- Dadogue lim f(x) =0 y lim gx)=1
Analizar :
a) lim . [ f(x) + g(x)]
b) Lim [f(")}
a(x)
c) Lim 9(x)
10
d) Lim f(x) * g(x)
3.- Sean lim f(x)=1 y lim g(x) = o
Analizar :
. f(X)
L RAGY
D
b) Lim f (X)g(x)
c) Lim [f(X)-1]g()

4- Sea f(x)= 3 x

x— 0

a) Encuentre un nimero D tal que para x> D, se deduce que f (x)> 600




b) Encuentre otro nimero D tal que para x> D se deduce que f (x) > 600
c) <Cudl es el nimero mds pequefio D tal que para x>D se deduce que f(x) > 600.

5.- Use la definicion de limite para demostrar que :

a) lim (3x+5)= 11

X — 2
b) lim  x%®+2x-3= 12
X — 3
c) lim 12 . 4
X+1
X — 2
D lim X2_4:—3
X
X —1
2_
olim X 24
Xx-1
X -1

6.- Demuestrequesi O< <1 'y  |x-3 < J entonces ‘Xz_q <70

7.- Sean an = (1+1j "y bn-= (1_1 Jml
n n+1

Pruebe que lim an by = 1

X — 0

I f) _
8.-lim  f(t) = © lim  g(t) = ® 'm 90
t > 00 t > 00
Calcule lim Ln f(t)
t-= Lng(t)

9 .- Determine los valores de K en R de modo que :

X-0 X2 + X




LIMITES ALGEBRAICOS: Son limites de funciones algebraicas, cuyas indeter-

Minaciones se resuelven mediante factorizacidn, desarrollando cuadrados, racio-
Nalizando los radicales, usando variables auxiliares, cuando corresponda

2
om XTIz -
X -9 6
X — 3
3- lim SR g7l
1-/5-X 3
x — 4
5- lim X2 g2
‘ 2% —/5x+ 6 ‘11
X — 2
2m m
-2y +1 m
7- lim X TEX TS p (e
X —2X +1 n
X — 1
9- lim 05 4.3
0_3 +5 5
X — 00
2
- fm X -@rixra oo a-1
X -a 3a

2.- lim

12.- lim

-1
R: S
-1 3
1+ x)-1 R §
31+ x)-1 2

=
|
X

H

|

>
<

(x3-12x+6)°

2

(e-x-2J R (3) 1o



. 00
Para resolver limites de la forma —

o0

por la potencia de mayor grado. Calcular :

2
im  AX T ag
7x +1
X — 00
. 1+-/x
lim R: 0
| 21+ x
x — 00
lim I R:1
X+ X+ /X
X — 00
X2
lim R: 8.-
! 10+ x+/x *
x — 00
? 1
lim  x- X R = 10.-
X+1

6.-

lim ( \/(X2+x—1)—\/(xz—x+1)) R: 1

lim

es conveniente dividir numerador y denominador

3 +1
lim X R:0
X+1
X — 00
2y3+1)
lim X > R 6;4
3x°-1
X — 00
im ( T- 1 )Rr:0
X — 00

3x+1+2x+1 .
2 &= R:3
3+2x



LIMITES EXPONENCIALES : Se resuelven bdsicamente mediante los siguientes
Limites:

a) lim (1+x)i: b) lim (1+1) - e

x— 0 X — 00

Ademds es conveniente recordar que :

1) Lim (1+kj = e
X

X —» 00
2) lim f (X)g(x) = C, teniendo en cuenta que lim f(x)= A vy
X —> a X — a

lim g(x)= B ,entonces C = A®

CALCULAR:
x+1 ) x-1) ,
1.- im R:0 2.- lim — R:e
2X+1 x+1
x+1 E
x-1 1 1y
3.- lim 5 R 2 4- |im — R:0
X~ X
x — 1 X — 00
1 5 X
1+5x \* +5x+4
5.- lim e’ 6.- lim X2 e8
1+2x X-—=3X+7
x— 0 x — 00

LIMITES LOGARITMICOS: Las indeterminaciones de los limites logaritmicos,




Se resuelven aplicando las propiedades de la funcion logaritmo.

Calcular :
1~ lim M0 Ry 2- tim X1 R
X In x
x - 0 x — 1
3- lim |nl"’6X R: In6 4- lim }| [1+X R:1
In1+3 In3 X 1-X
X — 00 x— 0
5o i NX=1 o et 6 lim L n X Ri2
X—€ X 1-x
X — e x— 0

LIMITES TRIGONOMETRICOS: Son aquellos limites de funciones trigonométricas
Cuyas indeterminaciones se resuelven bdsicamente utilizando los siguientes limites

h o lim ST™ o g iy lim 17 - g
X
x— 0 x— 0
CALCULAR :
1- lim  Senrxtsemdx .3 2. lim fAgxTsenx p 1
ser3x + X X 2
x - 0 x —» 0
cos’ X
3.- lim 2 R: 4- lim  (1-x) tag 7y R 2
1-x 2 2 7l
x - 1 x — 1
5- lim "% Ri2n 6 lim Lrsem-ilttagc o
1—& X



2 sené<—7—T)
senxrseml o 3 8.- lim 3

. 1
7- lim 2 B Y P
2ger x-3senx+1 1-2cosx J3

X —

6

EJERCICIOS VARIOS.

Hallar los siguientes limites:

1+x+y = [1-x+ X -
1- lim J X J X Ri-1 2- lim sen@+ 2x) —2sen@+ x) +sem

5 5 R:-sena
X =X X
x— 0 x— 0
3- lim 2O g M 4o lim  SEXTCOX . o2
senfx) n 71—4x 4
n
x — 0 X > —
4
Jatx+y® -2
5. lim XX Tl 6- lim MM o
x+1 2 X
X — -1 x— 0
7.- lim (sz+ax+b—JX2+cx+d)R: (a;C) 8.- lim i_SX R:In5
—€
X — 00 x —0
9- lim X p 10- lim X' R
In(1+ X) xIn x
x -0 X -1
1
— _ X (x=2)
- lim XTI 1 12- lim | =] Rie
X-p 4p/p-n 2
X—=p x — 2

13.- Determine el valor de las constantes m y n 0O R de manera que:

2+1
lim [X —mx—n]:O

X+1
X — 00
14- lim |x| R5:4 15.- lim )4;)4 Ri1; o
x—> 5 x -0

15.- Dada la funcién y = f(X) = log, x, Calcule lim Flx + hh)-f (Xo)

) conx >0



CONTINUIDAD:

1
. - ., -2) —1
1.- Hallar los puntos de discontinuidad de la funcién: f (x) = 2! 12)
202 +1
2.- Determine el cardcter de la discontinuidad de la funcién: f (x) = . 11_X
—€

enel punto x =1

3.- Investigar si es continua o no la funcidn f (x) = sobre el segmento

o
(x=D(x-6)
i)[2,5] i) [4,10] i) [ 0,7]

Xx+1 x<2
4.- Dadala funcién:f(x) = {5-x 2<x<4 . Grafique dicha funciony
x-3 x>4
verifique que : i ) f (a ) esta definida
ii) existe lim f (x), calculando limites laterales

i) f(a)= lim f(x)
’_2x-8
5.- Dadas las funciones: f(x):= XX_4
X —2x-8 X —2x-8
g(x)= 1" xog 78 h)=1" g X4
4 X=4 5 X=4

a) Analizar su discontinuidad en x = 4
b) construya el grdfico para cada funcion
c) indique el cardcter de la discontinuidad en x = 4

6.- Determine la existencia de lim f (x) parala funcién

X — a

4X2+3X .
f(x)=1{"1:x 3 X1 (x=a)
3x-2 s x<1




7.- Determinar el valor del pardmetro M de modo que la funcién sea continua

x+1 s 1<x<3

Fx)= {x2+4x+M § [x-221

8.- Determinar los valores de A y B para que la funcién sea continua para todo R:

F(x) = 2Ax-3 s 1lsx<2
B(x’ +3x—-10)
X—2

2<X




